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Ðàññìàòðèâàåòñÿ ñòðàõîâàÿ êîìïàíèÿ, êîòîðàÿ èìååò âîçìîæíîñòü âûáèðàòü è íåîãðà-
íè÷åííîå ÷èñëî ðàç äèíàìè÷åñêè çàêëþ÷àòü äîãîâîðà ïåðåñòðàõîâàíèÿ ýêñöåäåíòà óáûò-
êà. Êðîìå òîãî, êîìïàíèÿ ìîæåò âêëàäûâàòü èìåþùèåñÿ ó íåå ñðåäñòâà â íåêîòîðûé
ðèñêîâûé àêòèâ.

Êàïèòàë ñòðàõîâîé êîìïàíèè Xt ÿâëÿåòñÿ ïðîöåññîì Êðàìåðà-Ëóíäáåðãà ñ èíòåí-
ñèâíîñòüþ ïîñòóïëåíèÿ òðåáîâàíèé λ > 0 è ôóíêöèåé ðàñïðåäåëåíèÿ òðåáîâàíèé G.
Ïóñòü Ti - ìîìåíòû ïîñòóïëåíèÿ òðåáîâàíèé, Nt - êîëè÷åñòâî òðåáîâàíèé íà îòðåçêà
[0, t], à Yi - ðàçìåð i-ãî óáûòêà. Ïóñòü St =

∑Nt

i=1 Yi - ýòî ñîâîêóïíûé óáûòîê íà ïðîìå-
æóòêå [0, t]. Ïóñòü òàêæå ñêîðîñòü ïîñòóïëåíèÿ ñòðàõîâûõ ïðåìèé ðàâíà c > 0, ïðè÷åì
â íåå âêëþ÷åíà íàãðóçêà áåçîïàñíîñòè, ò.å. c > λE[Yi].

Ñòðàòåãèÿ ïåðåñòðàõîâàíèÿ - ýòî íåêîòîðûé ïðîöåññ b = {bt, t ≥ 0}. Ñîãëàñíî äîãî-
âîðó ýêñöåäåíòà óáûòêà, ïåðåñòðàõîâùèê ïîêðûâàåò óáûòîê öåäåíòà, åñëè åãî âåëè÷èíà
ïðåâîñõîäèò óðîâåíü ñîáñòâåííîãî óäåðæàíèÿ; ñîîòâåòñòâåííî, ÷àñòü óáûòêà, êîòîðàÿ
îñòàíåòñÿ öåäåíòó, ðàâíà min(Y, b). Îáîçíà÷èì c(bt) ÷àñòü ïðåìèè, îñòàþùåéñÿ ó ñòðà-
õîâîé êîìïàíèè ïîñëå îïëàòû óñëóã ïåðåñòðàõîâùèêà. Ôóíêöèÿ c(b) ïðåäïîëàãàåòñÿ
íåïðåðûâíîé.

Â äàííîé ðàáîòå òàêæå ïðåäïîëàãàåòñÿ íàëè÷èå íåêîòîðîãî ðèñêîâîãî àêòèâà, â êî-
òîðûé ñòðàõîâàÿ êîìïàíèÿ ìîæåò âêëàäûâàòü ñâîé êàïèòàë. Ñòîèìîñòü Zt äàííîãî
àêòèâà îïèñûâàåòñÿ ìîäåëüþ Áëýêà-Øîóëçà, ò.å. Zt = exp{σWt +(µ− 1

2
σ2)t}. Êîìïàíèÿ

ìîæåò âûáèðàòü êàêóþ ñóììó At èç ñâîåãî êàïèòàëà îíà ïåðåâîäèò â ðèñêîâûé àêòèâ.
Äàëåå, ïóñòü ôèëüòðàöèÿ Ft ïîðîæäàåòñÿ äâóìåðíûì ïðîöåññîì (St,Wt), ãäå Wt - ýòî
ñòàíäàðòíîå áðîóíîâñêîå äâèæåíèå, íå çàâèñÿùåå îò ïðîöåññà St.

Èòàê, â äàííîé ðàáîòå ðàññìàòðèâàþòñÿ ñòðàòåãèè âèäà (A, b) = {(At, bt), t ≥ 0},
ñîãëàñîâàííûå ñ ôèëüòðàöèåé Ft. Êàïèòàë ñòðàõîâîé êîìïàíèè ïðè èñïîëüçîâàíèè
íåêîòîðîé ñòðàòåãèè (A, b) óäîâëåòâîðÿåò ñëåäóþùåìó ñòîõàñòè÷åñêîìó äèôôåðåíöè-
àëüíîìó óðàâíåíèþ:

dXA,b
t = c(bt + µAt)dt+ AtσdWt − d

Nt∑
i=1

min{Yi, bTi
},

ãäå XA,b
0 = x - íà÷àëüíûé êàïèòàë.

Íàøà çàäà÷à ñîñòîèò â ïîèñêå ñòðàòåãèè (A, b), ìàêñèìèçèðóþùåé âåðîÿòíîñòü íåðà-
çîðåíèÿ ñòðàõîâîé êîìïàíèè δA,b(x) = P (XA,b

t ≥ 0, t ≥ 0|XA,b
0 = x). Â äàííîì ñëó÷àå îêà-

çûâàåòñÿ, ÷òî îïòèìàëüíàÿ âåðîÿòíîñòü íåðàçîðåíèÿ óäîâëåòâîðÿåò ñëåäóþùåìó óðàâ-
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íåíèþ òèïà Ãàìèëüòîíà-ßêîáè-Áåëëìàíà:

sup
A∈R+,b∈R+

{1
2
σ2f �(x) + (c(b) + µA)f '(x) + λ[

b∫
0

f(x−min{b, y})dG(y)− f(x)]} = 0.

Â äàííîé ðàáîòå äîêàçàíà òåîðåìà âåðèôèêàöèè, ò.å., ÷òî ðåøåíèå äàííîãî óðàâ-
íåíèÿ äàåò îïòèìàëüíóþ ñòðàòåãèþ. Êðîìå òîãî, èññëåäîâàíû óñëîâèÿ, ïðè êîòîðûõ
ñóùåñòâóåò ðåøåíèå äàííîãî óðàâíåíèÿ. Íàêîíåö, ðåøåíèå óðàâíåíèÿ è ïîñòðîåíèå îï-
òèìàëüíîé ñòðàòåãèè, ðåàëèçîâàíî íà ÷èñëåííîì ïðèìåðå.
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