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Ðàññìàòðèâàåòñÿ çàäà÷à ïàðàëëåëüíîé ïàðàìåòðî-ýôôåêòèâíîé ðàñøèôðîâêè ïñåâäî-
áóëåâñêèõ ôóíêöèé [1]. Ðàññìîòðèì òàêóþ ïñåâäî-áóëåâñêóþ ôóíêöèþ, ÷òî åñëè îíà
ïðèíèìàåò îäíî è òî æå çíà÷åíèå íà äâóõ ñðàâíèìûõ íàáîðàõ α < β, òî îíà ïðèíèìàåò
òî æå çíà÷åíèå è íà ëþáîì íàáîðå γ, òàêîì ÷òî α < γ < β. Òàêèå ôóíêöèè áóäåì
íàçûâàòü èíòåðâàëüíî-ïîñòîÿííûìè è îáîçíà÷àòü êëàññ òàêèõ ôóíêöèé ÷åðåç ICF [2].
Ñïèñîê ïîäêëàññîâ ICF âêëþ÷àåò â ñåáÿ ïñåâäî-áóëåâñêèå ìîíîòîííûå ôóíêöèè (PM),
ìîíîòîííûå ôóíêöèè (M) è ðàçáèâàþùèå ôóíêöèè (SPL) [2].

Îáîçíà÷èì ìíîæåñòâî àëãîðèòìîâ ðàñøèôðîâêè êëàññà Φ ÷åðåç A(Φ). Ïóñòü ϕ(A, f)
� ýòî ÷èñëî çàïðîñîâ íà çíà÷åíèå ôóíêöèè, òðåáóåìîå àëãîðèòìó A äëÿ ðàñøèôðîâêè
ôóíêöèè f . Ïóñòü ϕp(A, f) � ýòî ÷èñëî áëîêîâ çàïðîñîâ íà çíà÷åíèå ôóíêöèè, òðåáóå-
ìûõ àëãîðèòìó A äëÿ ðàñøèôðîâêè ôóíêöèè f . Îáîçíà÷èì Aq(Φ, n, k) = {A ∈ A(Φ) :
maxf∈Φk,n ϕ(A, f) ≤ q}. Ïîëîæèì ϕp(Φ, n, k, q) = min

F∈Aq(Φ,n,k)
max

f∈Φk,n
ϕp(F, f).

Ëåììà 1. Ïóñòü Φ ⊆ ICF. Ñóùåñòâóåò òàêîé àëãîðèòì A ∈ A(Φ), ÷òî ϕ(A,Φk,n) =
O(k log n+ 2k) ïðè n, k →∞ è ϕp(A,Φk,n) = O(k) ïðè n, k →∞.

Ëåììà 2. Â êàæäîì èç êëàññîâ ICF,PM, SPL,M ñóùåñòâóåò òàêîé ïîäêëàññ Φ, ÷òî
äëÿ ëþáîãî A ∈ A(Φ) âûïîëíåíî k log n = O(ϕ(A,Φk,n)) ïðè n, k → ∞ è åñëè äëÿ
íåêîòîðîãî A ∈ A(Φ) âûïîëíåíî ϕ(A,Φk,n) = O(k log n), òî k = O(ϕp(A,Φk,n)), k →∞.

Äðóãèìè ñëîâàìè, ëþáîé îïòèìàëüíûé íà Φk,n àëãîðèòì ðàñøèôðîâêè èç A(Φ) èìå-
åò ïàðàëëåëüíóþ ñëîæíîñòü íà Φk,n, áîëüøóþ èëè ðàâíóþ k ïî ïîðÿäêó ïðè n→∞ è
2k = O(k log n), ãäå Φ � êëàññ èç ëåììû.

Òåîðåìà. Äëÿ k, n ∈ N è ïðîèçâîëüíîé êîíñòàíòû c > 2, òàêîé ÷òî 2k < ( c
2
−1)k log n,

âûïîëíåíî ϕp(Φ, n, k, c · k log n) � k ïðè k, n→∞, ãäå Φ ∈ ICF,PM, SPL,M.
Òåîðåìà åñòü ñëåäñòâèå ëåìì è óòâåðæäàåò, ÷òî àëãîðèòì èç Ëåììû 1 èìååò ìèíè-

ìàëüíóþ ïî ïîðÿêó ïàðàëëåëüíóþ ñëîæíîñòü íà Φk,n ñðåäè âñåõ îïòèìàëüíûõ íà Φk,n

àëãîðèòìîâ èç A(Φ) ïðè n→∞ è 2k = O(k log n), ãäå Φ ∈ ICF,PM, SPL,M.
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