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Ïóñòü X(s) = (X1(s), . . . , Xd(s)), s ∈ [0, T ], � ïðîèçâîëüíàÿ íåïðåðûâíàÿ âåêòîð-
ôóíêöèÿ, êàæäàÿ èç êîîðäèíàò êîòîðîé èìååò íåîãðàíè÷åííóþ âàðèàöèþ. Ðàññìîòðèì
çàäà÷ó Êîøè äëÿ ÄÓ×Ï ïåðâîãî ïîðÿäêà ñ ìíîãîìåðíûì ñèììåòðè÷íûì èíòåãðàëîì:

dtu(t, x̄, X(t)) = −
n∑

i=1

Bi(t, x̄, X(t))u′xi
(t, x̄, X(t))dt−

−
n∑

i=1

d∑
j=1

σij(t, x̄, X(t))u′xi
(t, x̄, X(t)) ∗ dXj(t), u(0, x̄, X(0)) = xk,

(1)

ãäå xk â íà÷àëüíîì óñëîâèè � k-òàÿ êîîðäèíàòà ïåðåìåííîé x̄ ∈ Rn.
Òåîðåìà 1. Ïóñòü ∀x̄ ∈ Rn ôóíêöèèBi(t, x̄, X(t)), σij(t, x̄, X(t)), t ∈ [0, T ], i = 1, 2, . . . , n,
j = 1, 2, . . . , d, èçìåðèìû ïî t, îãðàíè÷åíû âìåñòå ñî ñâîèìè ïðîèçâîäíûìè ïî x̄ 1 è 2 ïî-
ðÿäêà è òàêèå, ÷òî èíòåãðàëû â ïðàâîé ÷àñòè óðàâíåíèé ñèñòåìû (2) ñóùåñòâóþò. Ïóñòü
uk(t, x̄) = uk(t, x̄, X(t)) � ðåøåíèÿ çàäà÷è Êîøè (1) äëÿ êàæäîãî íà÷àëüíîãî óñëîâèÿ xk,
k = 1, 2, . . . , n, U(t, x̄) = (u1(t, x̄), . . . , un(t, x̄)) � ïðîöåññ, ñîñòàâëåííûé èç ýòèõ ðåøåíèé.
Òîãäà ∀t ∈ [0, T ] îòîáðàæåíèå U(t, ·) : x̄ ∈ Rn → U(t, x̄) ∈ Rn ÿâëÿåòñÿ äèôôåîìîðôèç-

ìîì êëàññà C1(Rn) Rn â Rn, ïðè÷åì îáðàòíîå îòîáðàæåíèå U
−1

(t, x̄) ÿâëÿåòñÿ ðåøåíèåì
ñèñòåìû äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ñ ìíîãîìåðíûìè ñèììåòðè÷íûìè èíòåãðàëàìè:

ηi(t, x̄) = xi +

∫ t

0

Bi(s, η(s, x̄), X(s))ds+
d∑

j=1

∫ t

0

σij(s, η(s, x̄), X(s)) ∗ dXj(s),

ηi(0, x̄) = xi, i = 1, 2, ..., n.

(2)

Òåîðåìà 2. Ïóñòü ôóíêöèÿ η(t, x̄) ÿâëÿåòñÿ ðåøåíèåì ñèñòåìû óðàâíåíèé (2). Òîãäà
η(t, x̄) ÿâëÿåòñÿ õàðàêòåðèñòèêîé óðàâíåíèÿ (1).

Ìåòîä õàðàêòåðèñòèê äëÿ ðåøåíèÿ ÄÓ×Ï ñ ñèììåòðè÷íûìè èíòåãðàëàìè èç òåî-
ðåì 1,2 ÿâëÿåòñÿ îáîáùåíèåì ðåçóëüòàòà Êðûëîâà Í.Â., Ðîçîâñêîãî Á.Ë. (ñì. [2, ï. 5.1]):
âìåñòî äèôôåðåíöèàëüíûõ óðàâíåíèé ñ èíòåãðàëîì Èòî ðàññìàòðèâàþòñÿ äèôôåðåí-
öèàëüíûå óðàâíåíèÿ ñ ñèììåòðè÷íûìè èíòåãðàëàìè (ñì. [1]), η(t, x̄) � ðåøåíèå ñèñòåìû
(2), êîòîðîå íå ÿâëÿåòñÿ äèôôóçèîííûì ïðîöåññîì, à ñàì ìíîãîìåðíûé ñèììåòðè÷íûé
èíòåãðàë ÿâëÿåòñÿ îáîáùåíèåì ñòîõàñòè÷åñêîãî èíòåãðàëà Ñòðàòîíîâè÷à.
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