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Â òåîðèè êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ àáåëåâûõ ãðóïï èçó÷àþòñÿ ñîîòíîøåíèÿ ìåæäó
ñâîéñòâàìè äàííîé àáåëåâîé ãðóïïû è ñâîéñòâàìè åå êîëüöà ýíäîìîðôèçìîâ. Ïðè èçó-
÷åíèè ñòðîåíèÿ êîëüöà ýíäîìîðôèçìîâ ãðóïïû, îáëàäàþùåé äàííûì íàáîðîì ñâîéñòâ,
âîçíèêàåò çàäà÷à îïèñàíèÿ åãî ðàäèêàëîâ, ïðåæäå âñåãî åãî íèëü-ðàäèêàëà è ðàäè-
êàëà Äæåêîáñîíà. Ïðîáëåìó îïèñàíèÿ ýëåìåíòîâ èç ðàäèêàëà Äæåêîáñîíà êîëüöà ýí-
äîìîðôèçìîâ ïðèìàðíîé àáåëåâîé ãðóïïû ïîñòàâèë Ïèðñ [4]. Ðàäèêàë Äæåêîáñîíà è
íèëü-ðàäèêàë êîëåö ýíäîìîðôèçìîâ ãðóïï áåç êðó÷åíèÿ èçó÷àë Êðûëîâ [1]. Îáçîð ðå-
çóëüòàòîâ, ïîëó÷åííûõ â äàííîì íàïðàâëåíèè, ñîäåðæèòñÿ â ìîíîãðàôèè [2].

Ðåçóëüòàòîì ïðîâåäåííîãî èññëåäîâàíèÿ ÿâëÿåòñÿ îïèñàíèå ïåðâè÷íîãî ðàäèêàëà,
ðàäèêàëà Ëåâèöêîãî è íèëü-ðàäèêàëà êîëüöà ýíäîìîðôèçìîâ âïîëíå ðàçëîæèìîé àáå-
ëåâîé ãðóïïû áåç êðó÷åíèÿ. Ðåøåííûå çàäà÷è âõîäÿò â ïðîáëåìû, ñôîðìóëèðîâàííûå
â [3].

Ââåäåì ðÿä îáîçíà÷åíèé. Ïóñòü G � âïîëíå ðàçëîæèìàÿ àáåëåâà ãðóïïà áåç êðó÷å-
íèÿ. Çàôèêñèðóåì åå ðàçëîæåíèå â ïðÿìóþ ñóììó ãðóïï ðàíãà 1:G =

⊕
i∈I Ai. Èçâåñòíî,

÷òî â ýòîé ñèòóàöèè êîëüöî ýíäîìîðôèçìîâ E(G) ãðóïïû G èçîìîðôíî êîëüöó R âñåõ
ñõîäÿùèõñÿ ïî ñòîëáöàì I × I ìàòðèö [αij] ñ ýëåìåíòàìè αij ∈ Hom(Aj, Ai). Îáîçíà-
÷èì ν(R) ìíîæåñòâî òàêèõ ìàòðèö α = [αij] ∈ R, ÷òî åñëè t(Ai) = t(Aj), òî αij = 0 è
ñóùåñòâóåò íàòóðàëüíîå ÷èñëî n = n(α) òàêîå, ÷òî åñëè ýëåìåíòû αi1j1 , αi2j2 , . . . , αikjk

îòëè÷íû îò íóëÿ è t(Ai1) ≤ t(Aj2), t(Ai2) ≤ t(Aj3), . . . , t(Aik−1
) ≤ t(Ajk

), òî k < n. Ñóììó
âñåõ íèëüïîòåíòíûõ èäåàëîâ êîëüöà K îáîçíà÷èì N0(K), P (K) � åãî ïåðâè÷íûé ðàäè-
êàë, L(K) � åãî ðàäèêàë Ëåâèöêîãî èN(K) � åãî íèëü-ðàäèêàë. Îñíîâíûì ðåçóëüòàòîì
ÿâëÿåòñÿ ñëåäóþùàÿ òåîðåìà.

Òåîðåìà. Âî ââåäåííûõ âûøå îáîçíà÷åíèÿõ ν(R) = N0(R) = P (R) = L(R) = N(R).
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