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Â òåîðèè öåëûõ òî÷åê ñóùåñòâóåò äâå êëàññè÷åñêèå çàäà÷è: ïðîáëåìà Ãàóññà î ÷èñëå

öåëûõ òî÷åê â êðóãå è ïðîáëåìà äåëèòåëåé Äèðèõëå î ÷èñëå öåëûõ òî÷åê îä ãèïåðáîëîé.

Ðàññìîòðèì êðóã x2 + y2 ≤ R è îáîçíà÷èì ÷åðåç K(R) ÷èñëî öåëûõ òî÷åê â ýòîì

êðóãå. Ïðè áîëüøèõ R âåëè÷èíà K(R) áëèçêà ê ïëîùàäè êðóãà πR. Îáîçíà÷èì ÷åðåç

∆(R) ðàçíîñòü ìåæäó K(R) è πR, ∆(R) = K(R)− πR. Ïðîáëåìà Ãàóññà î ÷èñëå öåëûõ
òî÷åê â êðóãå ñîñòîèò â òîì, ÷òîáû äëÿ âåëè÷èíû |∆(R)| ïîëó÷èòü âîçìîæíî áîëåå

òî÷íóþ îöåíêó ñâåðõó ïðè R → +∞. Íàèáîëåå èçâåñòíûé ðåçóëüòàò îöåíêè |∆(R)|
òàêîâ:

K(R) = πR +O
(
R
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)
,

ãäå K(R) � êîëè÷åñòâî öåëûõ òî÷åê â êðóãå x2 + y2 ≤ R.
Àíàëîãè÷íî ôîðìóëèðóåòñÿ ïðîáëåìà äåëèòåëåé Äèðèõëå. Ðàññìîòðèì ãèïåðáîëó

xy = R è ÷èñëî L(R) öåëûõ òî÷åê ñ ïîëîæèòåëüíûìè êîîðäèíàòàìè ïîä íåé.
Íàèáîëåå èçâåñòíûé ðåçóëüòàò ïî ýòîé ïðîáëåìå òàêîâ:

L(R) = R(lnR + 2γ − 1) +O
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.

Ðàññìîòðèì âîñüìèëåïåñòêîâóþ ðîçó{
x = a cosφ sin 4φ
y = a sinφ sin 4φ,

Â äàííîé ðàáîòå äîêàçàíà ñëåäóþùàÿ àñèìïòîòè÷åñêàÿ ôîðìóëà:

K(a) = πa2/2 +O(a
2
3 ln a).

Äëÿ ðåøåíèÿ çàäà÷è ïðèìåíÿåòñÿ ìåòîä òðèãîíîìåòðè÷åñêèõ ñóìì, â ÷àñòíîñòè,

òåîðåìà Êîðïóòà îá îöåíêå òðèãîíîìåòðè÷åñêîé ñóììû ïî k-é ïðîèçâîäíîé.
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