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Ìàêñèìèçàöèÿ îæèäàåìîé ïîëåçíîñòè ÿâëÿåòñÿ îäíîé èç îñíîâíûõ çàäà÷ ôèíàí-
ñîâîé ìàòåìàòèêè. Â êëàññè÷åñêîì ñëó÷àå ìû èìååì èíâåñòîðà, êîòîðûé òîðãóåò íà
ôèíàíñîâîì ðûíêå ñ öåëüþ ìàêñèìèçèðîâàòü îæèäàåìóþ ïîëåçíîñòü ñâîåãî êàïèòàëà
â òåðìèíàëüíûé ìîìåíò âðåìåíè. Èñ÷åðïûâàþùåå èññëåäîâàíèå äàííîé çàäà÷è áûëî
ïðîâåäåíî â [5]. Â ýòîé ñòàòüå àâòîðû, ðàáîòàÿ â ñåìèìàðòèíãàëüíîé ìîäåëè ðûíêà,
ïåðâûìè ïîëó÷èëè äóàëüíûå ñâÿçè ìåæäó èñõîäíîé è ïîñòàâëåííîé èìè äâîéñòâåííîé
ýêñòðåìàëüíîé çàäà÷åé.

Â ðàññìàòðèâàåìîì íàìè ñëó÷àå èíâåñòîð â íà÷àëüíûé ìîìåíò âðåìåíè ïîìèìî
íà÷àëüíîãî êàïèòàëà èìååò íàáîð ïëàòåæíûõ îáÿçàòåëüñòâ. Â ýòîé ïîñòàíîâêå çàäà÷à
ìàêñèìèçàöèè ïîëåçíîñòè èçó÷àëàñü â [2] è [4]. Ðàññìàòðèâàÿ ôèíàíñîâûå ðûíêè áîëåå
îáùåãî, ÷åì ñåìèìàðòèíãàëüíûé, âèäà, ñì. [1], ìû, òàêæå êàê è â [2], [4], [5], ñòàâèì íåêî-
òîðóþ äðóãóþ ýêñòðåìàëüíóþ çàäà÷ó è äîêàçûâàåì äâîéñòâåííûå ñâÿçè ìåæäó íåé è
èñõîäíîé. Ìèíèìóì â äâîéñòâåííîé çàäà÷å áåðåòñÿ ïî ìíîæåñòâó êîíå÷íî-àääèòèâíûõ
ìåð. Ìû äîêàçûâàåì, ÷òî ìíîæåñòâî êîíå÷íî-àääèòèâíûõ ìåð ìîæåò áûòü çàìåíåíî
ìíîæåñòâîì ñóïåðìàðòèíãàëüíûõ ïëîòíîñòåé [1]. Íàøè ðåçóëüòàòû áëèçêè ê îïóáëè-
êîâàííûì â [4], îäíàêî ïîëó÷åíû â áîëåå îáùåé ïîñòàíîâêå. Ïðåäïîëîæåíèÿ, êîòîðûå
óäàëîñü îñëàáèòü, êàñàþòñÿ ìîäåëè ðûíêà, íàëè÷èÿ àðáèòðàæà íà íåì, ñì. [3], è òîãî,
÷òî ïëàòåæíûå îáÿçàòåëüñòâà èíâåñòîðà îáÿçàíû áûòü ñóïåðõåäæèðóåìûìè. Èñïîëüçó-
åìûé ìàòåìàòè÷åñêèé àïïàðàò òàêæå îòëè÷åí îò [4].

Ëèòåðàòóðà

1. Ðîõëèí Ä. Á. (2008). Ýêâèâàëåíòíûå ñóïåðìàðòèíãàëüíûå ïëîòíîñòè è ìåðû â ìî-
äåëÿõ ðûíêîâ ñ äèñêðåòíûì âðåìåíåì è áåñêîíå÷íûì ãîðèçîíòîì. Òåîðèÿ âåðîÿòí.
è åå ïðèìåí., ò. 53, âûï. 4, ñ. 704�731.

2. Cvitanic, J., Schachermayer, W. andWang, H. (2001). Utility maximization in incomplete
markets with random endowment. Finance and Stochastics, v. 5, �2, p. 259�272.

3. Delbaen, F. and Schachermayer, W. (1994). A general version of the fundamental
theorem of asset pricing. Math. Ann. v. 300, �3, p. 463�520.

4. Hugonnier, J. and Kramkov, D. O. (2004). Optimal investment with random endowments
in incomplete markets. Ann. Appl. Probab., v.14, �2, p. 845�864.

5. Kramkov, D. O. and Schachermayer, W. (1999). The asymptotic elasticity of utility
functions and optimal investment in incomplete markets. Ann. Appl. Probab., v. 9,
�3, p. 904�950.

1



Êîíôåðåíöèÿ ¾Ëîìîíîñîâ 2011¿

Ñëîâà áëàãîäàðíîñòè

Âûðàæàþ áëàãîäàðíîñòü ìîåìó íàó÷íîìó ðóêîâîäèòåëþ ïðîô. À.À. Ãóùèíó çà ïîëåç-
íûå èäåè, ïðåäëîæåíèÿ è ñîâåòû, à òàêæå ÷ë.- êîðð. ÐÀÍ, ïðîô. À.Í. Øèðÿåâó çà
ïëîäîòâîðíûå îáñóæäåíèÿ ïî äàííîé òåìå íà ñåìèíàðå "Ñòîõàñòè÷åñêèé àíàëèç: òåî-
ðèÿ è ïðèëîæåíèÿ"â ÌÈ ÐÀÍ èì. Â.À. Ñòåêëîâà.
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