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Äîêëàä ïîñâÿùåí ïîëó÷åíèþ ñóáýêñïîíåíöèàëüíûõ îöåíîê â òåîðåìå Øèðøîâà î
âûñîòå. Äàííûå îöåíêè áûëè ïîëó÷åíû â õîäå ñîâìåñòíîé ðàáîòû ñ À. ß. Áåëîâûì.
Ìíîæåñòâî ñëîâ V èìååò âûñîòó h íàä ìíîæåñòâîì ñëîâ Y (èìåíóåìûì áàçèñîì Øèð-

øîâà, åñëè êàæäîå ñëîâî èç V èìååò âèä

vk1
i1
· · · vks

is
,

ãäå viα ∈ Y ïðè âñåõ α è s 6 h). Ñëîâî W íàçûâàåòñÿ n-ðàçáèâàåìûì, åñëè åãî ìîæíî
ïðåäñòàâèòü â âèäå W = W0W1 · · ·Wn ãäå ïîäñëîâà W1, . . . ,Wn èäóò â ïîðÿäêå ëåê-
ñèêîãðàôè÷åñêîãî óáûâàíèÿ. Èç íå n-ðàçáèâàåìûõ ñëîâ ñîñòîèò áàçèñ àëãåáðû ñ òîæ-
äåñòâîì ñòåïåíè n. À. È. Øèðøîâ ïîêàçàë, ÷òî ìíîæåñòâî ñëîâ, íå ÿâëÿþùèõñÿ n-
ðàçáèâàåìûìè, íàä àëôàâèòîì èç l áóêâ èìååò îãðàíè÷åííóþ âûñîòó h íàä Y � ìíîæå-
ñòâîì ñëîâ ñòåïåíè íå âûøå n− 1. Ìû ïîêàçûâàåì, ÷òî H 6 Φ(n, l), ãäå

Φ(n, l) = E1l · nE2+9(2e2+1) ln n,

ãäå E1 = 123(2e2+1) ln 12+3 + 1, E2 = 9 + ln 2 + 6(2e2 + 1) ln 12, e = 2.718281828 . . . . Ïóñòü l,
n è d > n � íåêîòîðûå íàòóðàëüíûå ÷èñëà. Òîãäà âñå ñëîâà íàä l-áóêâåííîì àëôàâèòîì
äëèíû íå ìåíüøå, ÷åì Ψ′(n, d, l), ëèáî ñîäåðæàò xd, ëèáî ÿâëÿþòñÿ n-ðàçáèâàåìûìè, ãäå

Ψ′(n, d, l) = D1l(n
2d)(2e2+1) ln(n2d)+D2(nd)4,

çäåñü D1 = 3(2e2+1) ln 3+2, D2 = 2(2e2 + 1) ln 3 + 2.
Òåì ñàìûì ïîëó÷àþòñÿ ñóáýêñïîíåíöèàëüíûå îöåíêè íà èíäåêñ íèëüïîòåíòíîñòè

íèëüàëãåáð äëÿ ïðîèçâîëüíîé õàðàêòåðèñòèêè.
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