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Ïóñòü Tn � ïðîñòðàíñòâî òåðíàðíûõ ôîðì ñòåïåíè n > 2 îò ïåðåìåííûõ x, y, z íàä
ïîëåì C. Ðàññìîòðèì äåéñòâèå ãðóïïû GL3(C) íà ïðîñòðàíñòâå Tn, òàêîå, ÷òî ïîäãðóïïà
SL3 ⊂ GL3 äåéñòâóåò ñòàíäàðòíûìè çàìåíàìè êîîðäèíàò, à öåíòð C∗ ⊂ GL3 äåéñòâóåò
ãîìîòåòèÿìè f 7→ λf , ãäå f ∈ Tn è λ ∈ C∗. Â ðàáîòå ðåøàåòñÿ çàäà÷à îïèñàíèÿ îðáèò
ýòîãî äåéñòâèÿ (ñì. [5]). Çàìåòèì, ÷òî ê íàñòîÿùåìó âðåìåíè ýòà çàäà÷à ðåøåíà ëèøü
â ñëó÷àå n = 2 (ýòî ðåçóëüòàò èç êóðñà ëèíåéíîé àëãåáðû) è n = 3 (ýòî êëàññè÷åñêèé
ðåçóëüòàò Âåéåðøòðàññà). Îòìåòèì òàêæå, ÷òî ýòà çàäà÷à ýêâèâàëåíòíà êëàññè÷åñêîé
çàäà÷å ïðîåêòèâíîé ãåîìåòðèè: êëàññèôèöèðîâàòü àëãåáðàè÷åñêèå ïðîåêòèâíûå êðèâûå
íà ïðîåêòèâíîé ïëîñêîñòè ñ òî÷íîñòüþ äî ïðîåêòèâíûõ ïðåîáðàçîâàíèé.

Îñíîâíîé èäååé ÿâëÿåòñÿ ïðåäñòàâëåíèå ïðîñòðàíñòâà Tn êàê ïðîñòðàíñòâà ðåøåíèé
äèôôåðåíöèàëüíîãî óðàâíåíèÿ Ýéëåðà xfx + yfy + zfz = nf , ÷òî äàåò âîçìîæíîñòü
ïðèìåíèòü ê íàøåé àëãåáðàè÷åñêîé çàäà÷å äèôôåðåíöèàëüíî-ãåîìåòðè÷åñêèå ìåòîäû
(ðåøåíèå àíàëîãè÷íîé çàäà÷è äëÿ áèíàðíûõ ôîðì ñì. â [3, 6]).

Ðàññìîòðèì ïðîñòðàíñòâî k-äæåòîâ ôóíêöèé JkC3 ñ êàíîíè÷åñêèìè êîîðäèíàòàìè
(x, y, z, u, u100, u010, u001 . . .) (âñå íåîáõîäèìûå îïðåäåëåíèÿ ñì. â [1]). Óðàâíåíèþ Ýéëåðà
ñîîòâåòñòâóåò ãèïåðïîâåðõíîñòü E = {xu100 + yu010 + zu001 = nu} ⊂ J1C3.

Òåîðåìà 1 ([4]).Àëãåáðà äèôôåðåíöèàëüíûõ èíâàðèàíòîâ äåéñòâèÿ ãðóïïû GL3 íà

ìíîãîîáðàçèè E (∞) ïîðîæäàåòñÿ èíâàðèàíòîì H ïîðÿäêà 2, èíâàðèàíòàìè I, J , K è

L ïîðÿäêà 3 è èíâàðèàíòíûìè äèôôåðåíöèðîâàíèÿìè ∇ è δ. Ýòà àëãåáðà ðàçäåëÿåò

íåîñîáûå GL3-îðáèòû äæåòîâ.

Ðàññìîòðèì òåïåðü ñëåäóþùèå äèôôåðåíöèàëüíûå èíâàðèàíòû ÷åòâåðòîãî ïîðÿä-
êà: H, I, J , K, L, ∇I, ∇J , ∇K, ∇L, δL. Çàìåòèì (ñì. òåîðåìó 1), ÷òî îíè ðàçäåëÿþò
íåîñîáûå GL3-îðáèòû 4-äæåòîâ. Èõ îãðàíè÷åíèÿ íà ãðàôèê L4

f òåðíàðíîé ôîðìû f ÿâ-
ëÿþòñÿ îäíîðîäíûìè ðàöèîíàëüíûìè ôóíêöèÿìè îò ïåðåìåííûõ x, y, z è îïðåäåëÿþò
ðàöèîíàëüíîå îòîáðàæåíèå π : C3 → C10. Çíà÷èò, ìåæäó ýòèìè îãðàíè÷åíèÿìè ñóùå-
ñòâóþò àëãåáðàè÷åñêèå çàâèñèìîñòè. Îáîçíà÷èì ìíîæåñòâî ýòèõ çàâèñèìîñòåé ÷åðåç
Df è îáðàç îòîáðàæåíèÿ π ÷åðåç Σf .

Òåîðåìà 2 ([4]).1. Òåðíàðíûå ôîðìû f è f̃ ñ íåíóëåâûì ãåññèàíîì GL3-ýêâèâàëåíòíû

åñëè è òîëüêî åñëè Σf = Σ ef .
2. Òåðíàðíûå ôîðìû f è f̃ ñ íåíóëåâûì ãåññèàíîì GL3-ýêâèâàëåíòíû åñëè è òîëüêî

åñëè Df = D ef .
Àíàëîãè÷íàÿ òåîðåìà äëÿ êëàññèôèêàöèè GL3-îðáèò òåðíàðíûõ ôîðì ñ íóëåâûì

ãåññèàíîì äîêàçàíà â [2].
Òàêèì îáðàçîì, â äàííîé ðàáîòå ïîëíîñòüþ ðåøåíà êëàññè÷åñêàÿ ïðîáëåìà îïèñàíèÿ

GL3-îðáèò òåðíàðíûõ ôîðì, ïîñòàâëåííàÿ áîëåå 170 ëåò íàçàä â ðàáîòàõ Áóëÿ, Êýëè,
Ýéçåíøòåéíà è Âåéåðøòðàññà.
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