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Ïóñòü K � àáñòðàêòíûé ñèìïëèöèàëüíûé êîìïëåêñ íà m âåðøèíàõ. Êîìïëåêñó K
ìîæíî ñîïîñòàâèòü òîïîëîãè÷åñêîå ïðîñòðàíñòâî RZK ñ äåéñòâèåì ãðóïïû Zm

2 . Ïðî-
ñòðàíñòâî RZK íàçûâàåòñÿ âåùåñòâåííûì ìîìåíò-óãîë êîìïëåêñîì è îïðåäåëÿåòñÿ êàê
ïîäìíîæåñòâîm-ìåðíîãî êóáà ñëåäóþùèì îáðàçîì: RZK =

⋃
σ∈K [−1; 1]σ×{−1; 1}[m]\σ ⊆

[−1; 1]m. Ãðóïïà Zm
2 äåéñòâóåò íà ïðîñòðàíñòâå RZK ïîêîîðäèíàòíûìè èíâîëþöèÿìè.

Èçâåñòíî, ÷òî òàêîå äåéñòâèå íå áûâàåò ñâîáîäíûì, è âîçíèêàåò âîïðîñ: ÷åìó ðàâåí íàè-
áîëüøèé ðàíã s ïîäãðóïï ãðóïïû Zm

2 , äåéñòâóþùèõ ñâîáîäíî íà âåùåñòâåííîì ìîìåíò-
óãîë êîìïëåêñå. ×èñëî sR(K) = s íàçûâàåòñÿ âåùåñòâåííûì ÷èñëîì Áóõøòàáåðà è
ÿâëÿåòñÿ êîìáèíàòîðíûì èíâàðèàíòîì ñèìïëèöèàëüíîãî êîìïëåêñà K. Âåùåñòâåííîå
÷èñëî Áóõøòàáåðà áûëî îïðåäåëåíî â ðàáîòå [3] è ÿâëÿåòñÿ î÷åâèäíûì àíàëîãîì (êîì-
ïëåêñíîãî) ÷èñëà Áóõøòàáåðà [1].

Îêàçûâàåòñÿ, ÷èñëî r(K) = m− sR(K) îáëàäàåò ñâîéñòâàìè, àíàëîãè÷íûìè õðîìà-
òè÷åñêîìó ÷èñëó ïðîñòîãî ãðàôà [2]. Ðàññìîòðèì îòîáðàæåíèå V → Zl

2, ñîïîñòàâëÿþùåå
êàæäîé âåðøèíå ñèìïëèöèàëüíîãî êîìïëåêñà l-ìåðíûé âåêòîð íàä ïîëåì èç äâóõ ýëå-
ìåíòîâ. Áóäåì íàçûâàòü òàêèå îòîáðàæåíèÿ l-âåêòîðíûìè ðàñêðàñêàìè. Íàçîâåì âåê-
òîðíóþ ðàñêðàñêó ëèíåéíî íåçàâèñèìîé, åñëè âåðøèíû ëþáîãî ñèìïëåêñà êîìïëåêñà
K ïîêðàøåíû â ëèíåéíî íåçàâèñèìûé íàáîð áèíàðíûõ âåêòîðîâ. Â òàêîì ñëó÷àå, r(K)
ðàâíî íàèìåíüøåìó ÷èñëó l, äëÿ êîòîðîãî ñóùåñòâóåò ëèíåéíî íåçàâèñèìàÿ l-âåêòîðíàÿ
ðàñêðàñêà êîìïëåêñà K.

Äëÿ ÷èñëà r(K) = m − sR(K) ñóùåñòâóåò àíàëîã õðîìàòè÷åñêîãî ìíîãî÷ëåíà. À
èìåííî, ñóùåñòâóåò ìíîãî÷ëåí PK(t) ñ öåëûìè êîýôôèöèåíòàìè, òàêîé ÷òî çíà÷åíèå
PK(2l) ðàâíî ÷èñëó ëèíåéíî íåçàâèñèìûõ l-âåêòîðíûõ ðàñêðàñîê êîìïëåêñà K. Áîëåå
òîãî, äëÿ îäíîìåðíûõ êîìïëåêñîâ K (òî åñòü ãðàôîâ) ñïðàâåäëèâî ðàâåíñòâî PK(t) =
χK(t− 1), ãäå χK(·) � õðîìàòè÷åñêèé ìíîãî÷ëåí ãðàôà K.
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