
Êîíôåðåíöèÿ ¾Ëîìîíîñîâ 2011¿

Ñåêöèÿ ¾Ìàòåìàòèêà è ìåõàíèêà¿

Ìåðû, êâàçèèíâàðèàíòíûå îòíîñèòåëüíî äåéñòâèÿ ãðóïïû

äèôôåîìîðôèçìîâ îòðåçêà, è ïðåäñòàâëåíèÿ ýòîé ãðóïïû.

Äîñîâèöêèé Àëåêñåé Àëåêñååâè÷

Àñïèðàíò

Ìîñêîâñêèé ãîñóäàðñòâåííûé óíèâåðñèòåò èìåíè Ì.Â. Ëîìîíîñîâà,

Ìåõàíèêî-ìàòåìàòè÷åñêèé ôàêóëüòåò, Ìîñêâà, Ðîññèÿ

E-mail: adosovitskiy@gmail.com

Ïîñòðîåíî ñåìåéñòâ ìåð íà íåêîòîðûõ ñïåöèàëüíûõ ïîäìíîæåñòâàõ ìíîæåñòâà êóñî÷íî-
C1-ãëàäêèõ ãîìåîìîðôèçìîâ îòðåçêà è äîêàçàíà èõ êâàçèèíâàðèàíòíîñòü îòíîñèòåëüíî
äåéñòâèÿ êîìïîçèöèåé C2-äèôôåîìîðôèçìîâ îòðåçêà. Ðàíåå ([1]) áûëî èçâåñòíî ëèøü
î êâàçèèíâàðèàíòíîñòè ýòèõ ìåð îòíîñèòåëüíî äåéñòâèÿ C3-äèôôåîìîðôèçìîâ. Êðîìå
òîãî, ïîñòðîåíà ñåðèÿ ïðåäñòàâëåíèé ãðóïïû äèôôåîìîðôèçìîâ îòðåçêà â ïðîñòðàí-
ñòâàõ ôóíêöèé, êâàäðàòè÷íî èíòåãðèðóåìûõ ïî ýòèì ìåðàì. Ñ èñïîëüçîâàíèåì êâàçè-
èíâàðèàíòíîñòè ìåð îòíîñèòåëüíî C2-äèôôåîìîðôèçìîâ ïîëó÷åíî íîâîå äîêàçàòåëü-
ñòâî íåïðèâîäèìîñòè ýòèõ ïðåäñòàâëåíèé. Ïîäðîáíåå ñ ðåçóëüòàòàìè ìîæíî îçíàêî-
ìèòüñÿ â [2]. Ðàçâèâàþòñÿ èäåè ðàáîò Øàâãóëèäçå [3] è Êîñÿêà [4], â êîòîðûõ èçó÷àëèñü
ìåðû íà ìíîæåñòâàõ C1-äèôôåîìîðôèçìîâ îòðåçêà è îêðóæíîñòè. Òàêæå áëèçêèå âî-
ïðîñû ðàññìàòðèâàëèñü â ðàáîòå Êóçüìèíà [5].

Ìåðû ñòðîÿòñÿ íà ìíîæåñòâàõ F (t1, . . . , tr, l1, . . . , lr), ïðåäñòàâëÿþùèõ èç ñåáÿ ìíî-
æåñòâî êóñî÷íî-C1-ãëàäêèõ ãîìåîìîðôèçìîâ îòðåçêà [0, 1], èìåþùèõ èçëîìû â òî÷êàõ
tj, ïðè÷åì îòíîøåíèå ïðàâîé ïðîèçâîäíîé ê ëåâîé â ýòèõ òî÷êàõ ðàâíî elj . Ýòè ìíîæå-
ñòâà îêàçûâàþòñÿ ãîìåîìîðôíû ìíîæåñòâó íåïðåðâûíûõ íà îòðåçêå [0, 1] ôóíêöèé c(t),
òàêèõ, ÷òî c(0) = 0. Ìåðà µσ îïðåäåëÿåòñÿ êàê îáðàç ìåðû Âèíåðà Wσ ñ äèñïåðñèåé σ.
Ðàíåå áûëî ïîëó÷åíî âûðàæåíèå äëÿ ïëîòíîñòè ïðåîáðàçîâàííîé ìåðû îòíîñèòåëüíî
èñõîäíîé ïðè äåéñòâèè C3-äèôôåîìîðôèçìîâ. Óäàëîñü äîêàçàòü, ÷òî êâàçèèíâàðèàíò-
íîñòü èìååò ìåñòî è ïðè äåéñòâèè ìåíåå ãëàäêèõ C2-äèôôåîìîðôèçìîâ.

Äëÿ êàæäîãî λ ∈ R çàäàäèì óíèòàðíîå ïðåäñòàâëåíèå Uσ,λ ãðóïïû C3-äèôôåîìîðôèçìîâ
îòðåçêà â ïðîñòðàíñòâå L2(F, µσ) 3 Φ êâàäðàòè÷íî èíòåãðèðóåìûõ ïî ìåðå µσ êîìïëåêñ-
íîçíà÷íûõ ôóíêöèé íà F ñëåäóþùåé ôîðìóëîé:
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Ãäå g � äèôôåîìîðôèçì, i � ìíèìàÿ åäèíèöà. Ñ ïîìîùüþ íîâûõ ðåçóëüòàòàõ
î ìåðàõ ïîëó÷åíî äîêàçàòåëüñòâî íåïðèâîäèìîñòè ýòèõ ïðåäñòàâëåíèé. Êðîìå òîãî,
óïðîùåíî äîêàçàòåëüñòâî òîãî ôàêòà, ÷òî âñå ýòè ïðåäñòàâëåíèÿ ðàçëè÷íû, ò.å. åñ-
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), òî îíè ýêâèâàëåíòíû òîãäà è òîëüêî òîãäà, êîãäà âû-
ïîëíÿþòñÿ ñëåäóþùèå ðàâåíñòâà: r1 = r2; t
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1
j = l2j , j = 1, . . . , r1; λ1 = λ2, σ1 = σ2.
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