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Îïèøåì äâå ìîäåëè ýïèäåìèè (ñì. [1]) (ìîäåëü ñ îäíèì ïðûæêîì è ìîäåëü ñ íåñêîëü-
êèìè ïðûæêàìè).

Ïóñòü {x1, ..., xn} � íåêîòîðîå ìíîæåñòâî òî÷åê. Â ìîìåíò âðåìåíè 1 â êàæäîé òî÷-
êå íàõîäèòñÿ ïî îäíîé ÷àñòèöå. Â òî÷êå x1 ðàñïîëàãàåòñÿ àêòèâíàÿ ÷àñòèöà, à âî âñåõ
îñòàëüíûõ � íåàêòèâíûå. Â ìîäåëè ñ îäíèì ïðûæêîì âðåìÿ äèñêðåòíî è â êàæäûé
ìîìåíò âðåìåíè òîëüêî îäíà ïðîèçâîëüíàÿ àêòèâíàÿ ÷àñòèöà ïðûãàåò â òî÷êó, âûáðàí-
íóþ èç ðàâíîìåðíîãî ðàñïðåäåëåíèÿ. Â ìîäåëè ñ íåñêîëüêèìè ïðûæêàìè âðåìÿ òàêæå
äèñêðåòíî, è â êàæäûé ìîìåíò âðåìåíè êàæäàÿ àêòèâíàÿ ÷àñòèöà ìîæåò ïðûãíóòü â
ëþáóþ òî÷êó. ×àñòèöà ñîâåðøàåò ïðûæîê ñ âåðîÿòíîñòüþ p íåçàâèñèìî îò âñåõ îñòàëü-
íûõ àêòèâíûõ ÷àñòèö, ïðè ýòîì âåðîÿòíîñòü ïîïàäàíèÿ ðàñïðåäåëåíà ðàâíîìåðíî ïî
âñåì òî÷êàì è íå çàâèñèò îò òîãî, êàê ïðûãàþò âñå îñòàëüíûå ÷àñòèöû.

Â îáåèõ ìîäåëÿõ åñëè ÷àñòèöà ïðûãàåò â òî÷êó, â êîòîðîé óæå äî íåå ïîáûâàëà (èëè
âñå åùå òàì íàõîäèòñÿ) àêòèâíàÿ ÷àñòèöà, òî ñîâåðøèâøàÿ ïðûæîê ÷àñòèöà ìîìåí-
òàëüíî ïîãèáàåò. Åñëè íåñêîëüêî ÷àñòèö â îäèí ìîìåíò âðåìåíè ïðûãàþò â îäíó è òó
æå òî÷êó ñ íåàêòèâíîé ÷àñòèöîé, òî âñå îíè îñòàþòñÿ æèâû.

Ïóñòü ñëó÷àéíàÿ âåëè÷èíà Dn(i) ðàâíà êîëè÷åñòâó æèâûõ íåàêòèâíûõ ÷àñòèö â
ìîìåíò i, σn � ìîìåíò, â êîòîðûé ïðîöåññ îñòàíàâëèâàåòñÿ. Èçó÷àåòñÿ ïðåäåëüíîå ðàñ-
ïðåäåëåíèå ñëó÷àéíîé âåëè÷èíû Xn := n−Dn(σn) ïðè n→∞.

Â 1969 ãîäó Ô. Ìà÷àäî, Õ. Ìàøóðèàí, Õ. Ìàòçèíãåð (ñì. [2]) äîêàçàëè öåíòðàëüíóþ
ïðåäåëüíóþ òåîðåìó äëÿ ìîäåëè ñ îäíèì ïðûæêîì. Ïóñòü q � åäèíñòâåííîå íåíóëåâîå

ðåøåíèå óðàâíåíèÿ 2p = − ln(1− p), p ∈ [0, 1), µr = 2− 1
1−q , σ =

√
q−2q2

q−1
1
µr
.

Òåîðåìà 1. Ïðè ñäåëàííûõ ïðåäïîëîæåíèÿõ

(Xn − qn)(σ
√
n)−1 d−→ N (0, 1).

Ìû äîêàçàëè, ÷òî â ìîäåëè ñ íåñêîëüêèìè ïðûæêàìè äëÿ ñëó÷àéíîé âåëè÷èíû Xn

âûïîëíåí çàêîí áîëüøèõ ÷èñåë.

Òåîðåìà 2. Ïóñòü f(n) = n3/4+δ, δ > 0. Òîãäà

(Xn − EXn)(f(n))−1 P−→ 0, n→∞.
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