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Çàäà÷à î íàõîæäåíèè ìèíèìàëüíîãî âåðøèííîãî ïîêðûòèÿ â ãðàôå îòíîñèòñÿ ê
êëàññó NP-ïîëíûõ çàäà÷. Â ñâîåé ðàáîòå ìû ñòðîèì íîâûå òî÷íûå è ïðèáëèæåííûå
ñõåìû ðåøåíèÿ äàííîé çàäà÷è è àíàëèçèðóåì ïîêàçàòåëè äëÿ ðàçëè÷íûõ ïîäõîäîâ.

Ôîðìóëèðîâêà çàäà÷è [1] ãëàñèò: ìíîæåñòâî âåðøèí V1 ⊆ V ãðàôà V = (V, E) íà-
çûâàåòñÿ âåðøèííûì ïîêðûòèåì (vertex cover) ãðàôà, åñëè ó ëþáîãî ðåáðà ãðàôà õîòÿ
áû îäèí èç êîíöîâ âõîäèò â V1. Åñëè ñ÷èòàòü, ÷òî âåðøèíà ¾ïîêðûâàåò¿ èíöèäåíòíûå
åé ðåáðà, òî âåðøèííîå ïîêðûòèå ãðàôà � ýòî ìíîæåñòâî âåðøèí, êîòîðûå ïîêðûâàþò
âñå ðåáðà. Ðàçìåðîì âåðøèííîãî ïîêðûòèÿ íàçûâàåòñÿ ÷èñëî âõîäÿùèõ â íåãî âåðøèí.

Çàäà÷à î âåðøèííîì ïîêðûòèè (vertex-cover problem) òðåáóåò óêàçàòü ìèíèìàëüíî
âîçìîæíûé ðàçìåð âåðøèííîãî ïîêðûòèÿ äëÿ çàäàííîãî ãðàôà.

Ïåðåáîðíûé àëãîðèòì äëÿ ðåøåíèÿ ýòîé çàäà÷è èìååò ñëîæíîñòü O(2|V ||E|). Ê òî-
ìó æå èçâåñòíà ïðèáëèæåííàÿ ñõåìà ðåøåíèÿ ñ ïîëèíîìèàëüíîé ñëîæíîñòüþ, êîòîðàÿ
ïîçâîëÿåò íàõîäèòü âåðøèííîå ïîêðûòèå ñ ðåçóëüòàòîì õóæå îïòèìàëüíîãî íå áîëåå
÷åì â äâà ðàçà.

Äëÿ ïðèáëèæåííîé ñõåìû ðåøåíèÿ òàêæå ìîæåò áûòü ïðåäëîæåí æàäíûé àëãî-
ðèòì, âûáèðàþùèé âåðøèíû ïî óáûâàíèþ ñòåïåíåé. Â ñâîåé ðàáîòå ìû äîêàçûâàåì,
÷òî ñóùåñòâóþò âõîäíûå äàííûå, íà êîòîðûõ îòíîøåíèå êîëè÷åñòâà âåðøèí, ïîëó÷åí-
íûõ æàäíûì àëãîðèòìîì, ê ìèíèìàëüíîìó âåðøèííîìó ïîêðûòèþ ïðèíèìàåò ñêîëü
óãîäíî áîëüøîå çíà÷åíèå. Â êíèãå [1] ïðåäëàãàåòñÿ ïîñòðîåíèå òàêèõ âõîäíûõ äàííûõ
íà îñíîâå äâóäîëüíîãî ãðàôà.

Äëÿ äâóäîëüíûõ ãðàôîâ è äåðåâüåâ â íàøåé ðàáîòå ïðåäëàãàåòñÿ òî÷íûé ïîëèíîìè-
àëüíûé àëãîðèòì, îñíîâàííûé íà íàõîæäåíèè íàèáîëüøåãî ïàðîñî÷åòàíèÿ. Ê òîìó æå,
åñëè ãðàô íå ÿâëÿåòñÿ äâóäîëüíûì èëè äåðåâîì, òî ìû ïðåäëàãàåì íîâûé ïðèáëèæåí-
íûé àëãîðèòì, îñíîâàííûé íà ôèêòèâíîì ðàçáèåíèè ãðàôà íà äâå äîëè èëè íàõîæäåíèè
îñòîâíîãî äåðåâà.

Â äîêëàäå òàêæå ðàññìàòðèâàþòñÿ ýôôåêòèâíîñòü è ïîêàçàòåëè íà ñëó÷àéíûõ âõîä-
íûõ äàííûõ êàæäîãî èç àëãîðèòìîâ.
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