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Рассматриваются два стохастических дифференциальных уравнения (далее СДУ) с
интегралом Стратоновича относительно винеровского процесса:
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Цель данной работы, являющейся продолжением исследования [1], состоит в доказа-
тельстве теоремы сравнения для СДУ (1). Изложенный подход основан на том, что пред-
ставления решений уравнений (1) известны (см [2]). Это означает, что 𝜉(𝑘)𝑡 = 𝜙𝑘(𝑊𝑡+𝐶𝑘(𝑡)),
где функции 𝐶𝑘(𝑡), 𝜙𝑘(𝑢) удовлетворяют следующим обыкновенным дифференциальным
уравнениям: (𝜙𝑘)

′
𝑢(𝑢) = 𝜎𝑘(𝜙𝑘(𝑢)), (𝐶𝑘)

′
𝑡(𝑡) = 𝑏𝑘(𝑡, 𝜙𝑘(𝑊𝑡 + 𝐶𝑘(𝑡)))/𝜎𝑘(𝜙𝑘(𝑊𝑡 + 𝐶𝑘(𝑡))), с

начальными условиями 𝐶𝑘(0) = 0, 𝑘 = 1, 2.
Положим в дальнейшем 𝑚(𝑡) = min𝑠6𝑡 𝑊𝑠, 𝑀(𝑡) = max𝑠6𝑡 𝑊𝑠. Основным результатом

является следующая теорема.
Теорема 1. Пусть для всех 𝑡 > 0 выполнены следующие условия:
a) 𝜙2(𝑚(𝑡) + 𝐶2(𝑡)) > 𝜙1(𝑚(𝑡) + 𝐶1(𝑡)) п.н.,
b) 𝜎2(𝑢) > 𝜎1(𝑢), для всех 𝑢 ∈ 𝑅.
Тогда 𝜉

(2)
𝑡 > 𝜉

(1)
𝑡 для всех 𝑡 > 0 с вероятностью 1.

Следствия 1. Пусть для всех 𝑡 > 0, выполнены следующие условия:
a) 𝜙2(𝑙) > 𝜙1(𝑙), для всех 𝑙 ∈ [𝑚(𝑡) + 𝐶1(𝑡),𝑀(𝑡) + 𝐶2(𝑡)] п.н.,
b) 𝜎2(𝑢) > 𝜎1(𝑢), 𝜎2(𝑢) > 0, для всех 𝑢 ∈ 𝑅,
c) 𝐶2(𝑡) > 𝐶1(𝑡) п.н..
Тогда 𝜉

(2)
𝑡 > 𝜉

(1)
𝑡 для всех 𝑡 > 0 с вероятностью 1.

2. Пусть для всех 𝑡 > 0 выполнены следующие условия:
a) 𝑚(𝑡) + 𝐶1(𝑡) > 0 п.н.,
b) 𝜎2(𝑢) > 𝜎1(𝑢) > 0, для всех 𝑢 ∈ 𝑅,
c) 𝐶2(𝑡) > 𝐶1(𝑡) п.н..
Тогда 𝜉

(2)
𝑡 > 𝜉

(1)
𝑡 для всех 𝑡 > 0 с вероятностью 1.

Впервые теорему сравнения для СДУ установил А.В. Скороход (см [3]), однако, в ней,
как и в большинстве последующих работ других авторов, рассматривался случай, когда
𝜎1 = 𝜎2 = 𝜎. В данной работе это ограничение не является обязательным.
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