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В докладе рассматривается следующая задача. Пусть задана случайная величина 𝜉 с
E𝜉 = 0. Пусть (𝑀𝑡)𝑡≤1 — мартингал, заданный на некотором вероятностном пространстве
с фильтрацией (Ω,ℱ , (ℱ𝑡)𝑡≤1,P), такой, что распределения 𝑀1 и 𝜉 совпадают. Требуется
найти максимальное в смысле стохастического порядка распределение максимума модуля
мартингала (𝑀𝑡)𝑡≤1. Для решения задачи в докладе приводится конструкция, аналогичная
конструкции Дубинса-Гилата.

Для формулировки результата введем дополнительные определения.
Введем вспомогательный мартингал (𝑁𝑡)𝑡≤1, заданный на вероятностном пространстве

с фильтрацией (Ω′,ℱ ′, (ℱ ′
𝑡)𝑡≤1,P

′), где Ω′ = [0; 1], ℱ ′ — Борелевская сигма-алгебра, а P′ —
мера Лебега. Фильтрацию (ℱ ′

𝑡)𝑡≤1 определим следующим образом. Пусть ℱ ′
𝑡 = {Ω′, ∅} для

𝑡 ∈ [0; 1/2), для 𝑡 ∈ [1/2; 1] ℱ ′
𝑡 — наименьшая сигма-алгебра, содержащая в себе два атома

— интервалы (𝑡; 1] и [0; 1− 𝑡), а также все борелевские множества из отрезка [1− 𝑡; 𝑡]. Для
заданной случайной величины 𝜉 определим ее квантильную функцию 𝑄𝜉(𝑢):

𝑄𝜉(𝑢) = inf{𝑥 : 𝐹𝜉(𝑥) > 𝑢},

где 𝐹𝜉(𝑥) — функция распределения 𝜉. Тогда, если 𝑢 ∈ Ω′, то

𝜉
d
= 𝑄𝜉(𝑢).

Положим 𝑁1(𝑢) = 𝑄𝜉(𝑢), 𝑢 ∈ Ω′. Пусть

𝑀* = sup
𝑡∈[0;1]

|𝑀𝑡|,

𝑁* = sup
𝑡∈[0;1]

|𝑁𝑡|.

Теорема. Для любого мартингала (𝑀𝑡)𝑡≤1, заданного на некотором вероятностном про-
странстве с фильтрацией, такого, что распределение 𝑀1 совпадает с распределением
заданной случайной величины 𝜉, E𝜉 = 0, выполнено:

𝜆P(𝑀* > 𝜆) 6 𝜆P′(𝑁* > 𝜆) = E′𝑁11{𝑁*>𝜆}1[1/2;1] − E′𝑁11{𝑁*>𝜆}1[0;1/2).
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