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В работе исследуется вопрос об асимптотическом поведении предписанного хромати-
ческого числа полных многодольных гиперграфов. Рассматривается полный однородный
многодольный гиперграф 𝐻(𝑚, 𝑟, 𝑘), состоящий из 𝑟 равных долей размера 𝑚, а каждое
ребро есть объединение 𝑘 вершин из некоторых различных долей гиперграфа. Напомним,
что вершинным предписанием мощности 𝑠 для гиперграфа 𝐻 = (𝑉,𝐸) называется на-
бор 𝐿 = (𝐿(𝑣), 𝑣 ∈ 𝑉 ), где |𝐿(𝑣)| = 𝑠 для любой вершины 𝑣. Множество 𝐿(𝑣) называется
множество допустимых цветов для 𝑣. Предписанным хроматическим числом, 𝜒𝑙(𝐻), гипер-
графа 𝐻, называется минимальное число 𝑠 такое, что из любого вершинного предписания
𝐿 = (𝐿(𝑣), 𝑣 ∈ 𝑉 ) мощности 𝑠 можно выбрать правильную раскраску 𝑓 , соответствующую
предписанию, т.е. 𝑓(𝑣) ∈ 𝐿(𝑣) для всех 𝑣 ∈ 𝑉 . Основным результатом работы является
нахождение асимптотики предписанного хроматического числа гиперграфа 𝐻(𝑚, 𝑟, 𝑘).

Теорема. При фиксированных 𝑟 > 𝑘 ≥ 2 и 𝑚 → ∞ выполнено

𝜒𝑙(𝐻(𝑚, 𝑟, 𝑘)) = (1 + 𝑜(1)) log 𝑟
𝑟−𝑘+1

𝑚.

В основе доказательства лежит обнаруженная связь предписанных раскрасок с экс-
тремальной задачей о кратных покрытиях гиперграфа независимыми множествами. По-
лученный результат обобщает ранее известные работы [1], [2], [3].
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