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Расмотрим AR(1) модель :

𝑢𝑡 = 𝛽1𝑢𝑡−1 + 𝜀𝑡, 𝑡 ∈ Z (1)

{𝜀𝑡} невырожденные н.о.р случайные велечины с неизвестной функцией распределения
G(x) и Лебеговой плотностью g(x), E(𝜀1) = 0, E𝜀21 <∞; |𝛽| < 1, 𝛽 - неизвестный параметр.

Вместо {𝑢𝑡} наблюдаются велечины:

𝑦𝑡 = 𝑢𝑡 + 𝑧𝛾𝑛𝑡 𝜉𝑡.

{𝑧𝛾𝑛𝑡 } независимые биноминальные велечины 𝐵𝑖(1, 𝛾𝑛), 𝛾𝑛 = min(1, 𝛾√
𝑛
), 𝛾 — уровень засо-

рения; {𝜉𝑖} последовательность н.о.р случайных велечин c неизвестным распределением
𝜇. Последовательности {𝑢𝑖}, {𝑧𝛾𝑛𝑖 }, {𝜉𝑖} предполагаются независимыми между собой.

По наблюдениям {𝑦𝑡} будем строить оценку неизвестного параметра 𝛽. Определим
функционал 𝑙𝑛(𝜃) := 𝑛−1/2

∑︀𝑛
𝑡=1(𝑦𝑡−1)𝜓(𝑦𝑡 − 𝜃𝑦𝑡−1). GM-оценка определяется, как решение

следуюшего уравнения:

𝑙𝑛(𝜃) = 0 (2)

При некоторых технических условиях на функции 𝜙 и 𝜓 верно следующее
Утверждение 1 . Пусть Φ(𝑥) - функция Лапласа. C вероятностью, стремящейся к

единице, существует последовательность корней уравнения (2) - 𝛽𝑌
𝑛,𝐺𝑀 такая, что

sup
𝑥,𝜇,𝛾≤Γ

|P(𝑛1/2(𝛽𝑌
𝑛,𝐺𝑀 − 𝛽) ≤ 𝑥) − Φ((𝑥− 𝛾∆−1

1 ∆2)∆1/𝜎)| → 0, 𝑛→ ∞, (3)

где ∆1 := E𝑢0𝜙(𝑢0)
∫︀
R
𝑔(𝑥)𝑑𝜓 , ∆2 := E𝜙(𝑢0)E𝜓(𝜀1 + 𝜉1) + E𝜙(𝑢0 + 𝜉0)𝜓(𝜀1 − 𝛽𝜉0), 𝜎2 :=

E𝜓2(𝜀1)E𝜙
2(𝑢0).
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