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В работе рассматривается известная задача экстремальной комбинаторики, связанная
с раскрасками гиперграфов. Напомним, что гиперграфом называется пара 𝐻 = (𝑉,𝐸),
где 𝑉 = 𝑉 (𝐻) — некоторое множество, называемое множеством вершин гиперграфа, а
𝐸 = 𝐸(𝐻) — произвольная совокупность подмножеств множества 𝑉 , называемых ребрами
гиперграфа. Гиперграф является 𝑛-однородным, если каждое его ребро содержит ровно
𝑛 вершин. В частном случае, когда 𝑛 = 2, мы получаем определение графа. Гиперграф
называется 𝑏-простым, если любые два ребра имеют не более чем 𝑏 общих вершин. Сте-
пень ребра гиперграфа — это число других ребер гиперграфа, имеющих с данным общие
вершины. Максимальную степень ребра гиперграфа 𝐻 будем обозначать через 𝐷(𝐻).

В работе исследуется хорошо известный вопрос “Насколько большой может быть мак-
симальная степень ребра в 𝑛-однородном 𝑏-простом гиперграфе, чтобы его заведомо мож-
но было бы правильно раскрасить в 𝑟 цветов?”. Основной результат работы сформулирован
в теореме 1.

Теорема 1. Для достаточно большого 𝑛 > 𝑛0(𝑏) всякий 𝑏-простой 𝑛-однородный гипер-
граф 𝐻, удовлетворяющий условию 𝐷(𝐻) 6 (2𝑒)−4𝑛𝑟𝑛−𝑏, является 𝑟-раскрашиваемым.

Теорема 1 обобщает результат Козика иШабанова [1] для случая простых гиперграфов
и улучшает ранее известный результат из работы Козика [2].
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